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这是一本广受籌赞的教科«渐地讲解代紙举论以及槪 攀** Si** 中问之 M 的相/£关系。本 
15分为两 W 分： 第一#分介租了实分析的内#,包括基碥集合论. 一 《拓扑.测*、积分.巴拿 》* 问 
及希尔伯特屯 M h 的泛甬分析. rt* 和由数，以及拓扑空问上的_*» 第二郎 分介相 f* 于测度论的槪 
李方 B 的内容，包括大数定律. JI 历定灣，中心极 K 定理，条件期«收鈥。另外. 贿机过 K 一傘介 
钳了布明运动以及布 朗桥。 

相比，本版内#*加丰富.完*,奴括 f 实数系的*«知01和代败中一致《近的«通_靝尔 
W 特拉斯 定现.嫌 W 和改进/几 t! 的内#,扩充/大*历史 注釋， 添如广-残新的>】《,以&习■的解 
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章基础 知识： 集合论 
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测度初步 


第3章测 度 




























G(d) - C(c) -eK G(d) - G(e+S) C ^G(d,) - C(c.) +«/2", 

3H 且 只⑺幻攻 + • 令完成证明 . 口 

现在囬到一^的情形，我们有如下的扩张 性质. 关于此性质的一个重要例子就是4是由 R 中左 
开右闭区间的所有有限并生成 的环. 由4生成的 <r. 代数包含一些非常复杂的集合 • 

3.1.4 定理对任意 集丨和 的子集生成的环乂，由义 泱射到 [0, ») 的任意可数可加*数；*都可以 
扩张为由乂生成的 《r- 代教5上的一个《度. 

证明对任意集£匚；1：,令 

或+ » ,如果这样的火不存在. 

那么〆称为由 M 定义的外籌度 （ 0U i erme a» U re). 注意到 /*• ( 0> =0( 对所有的 n , 令/1, = 0). 
这个证明包括四个 引理. 第一个引理给出了 m • 的可数次可加性 • 

3.1.S 引理对任意集£和圪 CJ, 如果£匚1^£.,那么 •(幻 《各/*•(疋.〉. 

证明如果右边的和为+«,显然成立.否則，给定《>0, ^ 毎个 n , 取使得 













































































































9. 由集合组成的集类 JV 称为遣件的 （h«edilary>, 如果4 C B e 就有4 e 另外，如果对任意集合序列 
有1^人*从那么称 _V 为一个遣侍 <r •环 （hereditary <r.rin*>. 设 •《/ 为集合I的子集的遗传 o- 环. 








































































































































































































































积分收敛定理 

















































































































































































































































































































































































































































6 章范数空间的凸集和对偶性 
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章概率论初步 
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第 9 章依 L 收敛与中心极限定理 


























































































































































































































































































































































































































































































































































































给定的正数的时刻，如果这是可能的，你可以一直 
,但是你嫌钱的期望和赔钱的期望是均衡的，所以 
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附录 A 公理化集合论 

尽管该附录比 1.1 节介绍的更详细，更有条理，但没有表明要给出公理化集合论的一个完整严 
密的表述（有些书中完整地研究了该主题，其中的一些书列在了参考文献 里）. 尽管这里将要详细 





































































































































































































1 复数、向量空间和泰勒余项定理 

含定义复数.（正如戴德金 分割， 实败在 1.1 节和附录 A.4 中定义 .） 复数域 C 定 




































附录 D 非负项的重排和 


非负项的和可以重新排列是分析学中的一个基本亊实（例如， Stromberg, 1981, p.61). 这里将 








附录 E 非度量紧空间的病态性 










































































































































me«n (不 变平均 ），274 
metric (不变度置>, 71 
set (不变集），267 , 374 

image (逆像>, 27 

(逆关 系 ）， 9, 508 
Isolaledpoim (孤立点 ）， 48 
Isomrtry (等距同构 >,169 


t 程 ）， 444 , 481, 532-533 
),134-142, 343-344 
, 476-480, 482-483 





inequality (科尔莫戈罗夫不等式 ）， 323 
lenMmelaW 科尔莫戈罗夫 0-1 津 ）， 270 




计），460 , 482 


of— (函败格）, 
of» e t 8 (集格 ）， 99 


Lattice-indexed variably 格指标变 •>, 379 
Uw.(of random wriables) ( ( » 机变量的）法刻）， 
282-283 

convergence (收敛法 « ) , 291-297, 

330, 385-438 

Law. of the iterated logarithm (重对数 律〉， 

482-483 

Laws of large number»( 大数定律 > , 260-266 


, 304-307, 
, 476-480, 
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